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Sinav siiresi 90 dakika. Cevap igin ayrilan yer yetmiyorsa, sinav kagidinizdaki bos yerleri kullanabilirsiniz. Cevaplarinizi
ACIKLAMALISINIZ. Yeterince agiklanmamis cevaplar —sonug¢ dogru olsa bile— ya hi¢ puan alamayacak ya da ¢ok az puan alacak.

1. Asagidakileri bulunuz.
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8P li
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Coziim:

p.72, pr.15

(b) (8 Puan) % (xva—1) =

Coziim:
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p.94, pr.10

(¢) (8 Puan) /sinx(S cosx—i—4)4/3 dx =

Coziim: u = 3cosx+4 olsun. O zaman du = —3sinx dx olur.
Buradan
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.94, pr.10
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2. R¥deki P(1,0,1), 0(2,0,0) ve R(—1,2,2) noktalar: verilsin.

(a) (10 Puan) P ve R noktalarindan gegen . dogrusunun parametrik denklemlerini yaziniz.

(b)

(©)

Coziim: Bulacagimiz £ dogrusuna paralel bir vektor:
v=(—-1-1,2-0,2—1) =(-2,2,1).

Dogrunun parametrik denklemleri de soyledir:

x=1-2¢
ZL:qy==0+2
z=1+t¢

p-83, pr.40

(10 Puan) L dogrusu ve Q noktasi arasindaki uzaklig1 bulunuz.

Coziim: Q noktasindan . dogrusuna uzaklik formiilii:
d=d{0, ¢}="—"——=—

Burada PQ = (2—1,0—0,0—1) = (1,0,—1) ve

i J Kk
POxv=| 1 0 —I
2 2 1
0 -1, “1[. | 1o
_‘2 1 ‘_‘—2 1‘”‘—2 2"‘
= 2i+j+2k

= IPRx ]| = /(22 4+ (1)2 + (22 =3

3
= T arrar

p-687, pr.17(a)

(10 Puan) P, O, R noktalarindan gecen diizlemin denklemini yaziniz.

Coziim: Once diizlemin normal vektoriinii bulalim.

n=P0OxPR=(1,0,—1)x(-2,2,1)

i j k
= 1 0 -1

-2 2 1

0 -1, 1 -1, 0
|5 il e 2
=2i+j+2k

Diizlemin denklemi soyledir:

(Qi+j+2k)e((x—1)i+(y—0)j+(z—1)k) =0

=2x—1)+(H-0)+2(z—1)=0

=|2x+y+2z=4

p.687, pr.17(a)




Mat 115 Giiz 2017 Sayfa3/4

19 Aralik 2017

3. (a)

(b)

(©)

T 2n
(10 Puan) Kiiresel koordinatlar1 (p,¢,8) = P(v/2, = =3

—) olan noktay1 kartezyen koordinatlara doniigtiiriiniiz.

Coziim:
x=psingcos 6 =
x=psingcosf =

x=psin¢cosO =

< V2 V6 ﬁ)
(x,y,z): T T4 0T, 0T

4742

(Page 236, problem 33)

T 2
—=+/2sin = I
—\fSlI'l6COS3 =

T
x= \fZSlngsm—

2—(—
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|

1):_

5=

2

ol oI5+l

(10 Puan) y= 222, y = 8 ve x = 0 ile sinirli bolge y-ekseni etrafinda dondiiriiliiyor.
Olusan cismin hacmini bulunuz.

Y

Coziim: Rastgele kesilen bir dairesel diskin hacmi yarigapt R(y) = x = 5

ve dolayist ile diskin hacmi

2
y
AV = [RY)PAy =17 < % ) Ay = JTEAy.

Buradan donel cismin hacmi

V= /n dy=— /ydy— { }
= 2(82-0%) =

.94, pr.10

(10 Puan) 4x* + 9y*> = 24x denkleminin grafigini ciziniz.  Merkezini, tepe
noktalarini, odak noktalarint yaziniz.

Coziim: Kareye tamamlarsak,

4x% +9y? = 24x = 4x> —24x+9y* =0
=4(x*—6x+9-9)+9* =0
=4(x—3)2+97% =36
4(x—3)> 9’
= (36 ! +%
(x—3)
9

=1

y
+i =1
4

Bir elips, merkezi (xo,y0) = (3,0), @ =3 ve b =2. Buradan ¢ = Va2 — b2 =
V9 —4 = /5. Elipsin odaklari: (xo —c,y0) = (3 —/5,0) ve (x0+c,y0) =
(3++/5,0). Tepe noktalari da (xo +a,yo) = (343,0) yani (0,0) ve (6,0).

p.83, pr.52

Sekle
bakiniz.
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4. (10 Puan) Asagidaki dogrular paralel midir? (b) (4 Puan) Grafigin asagt konkav ve yukart konkav oldugu
Kesisirler mi? Ayrik mudir? Kesisirlerse, kesim noktasini bu- araliklar: bulunuz. Varsa, biikiim noktalarint yazimz.
lunuz. Cevabiniz1 agiklayiniz.
Coziim: Ikinci tiirev:
x=4+4¢ x=2+12s f"(x):6x:O<:>x:O.
Li:qy=2 Lry:qy=2s
=342t 7= —1+4s Buradan x < O ise, f”(x) < 0 olur ve x > O ise f”(x) >0

olur. Yani grafik (—eo,0) araliginda agagiya konkav ve
(0,00) aralifinda yukariya konkav olur. Ayrica (0,1)
Coziim: L; dogrusuna paralel vektor vi = (4,0,2) ve L, noktas1 bir biikkiim noktas1 olur.

dogrusuna paralel vektor vo = (2,2,4) Bu iki vektorden biri
digerinin skaler kat1 olmadig1 igin v; ve v, paralel degildir.
Dolayist ile L; ve L, paralel dogrular degildir. Yani verilen
bu iki dogru ya kesisirler ya da ayriktirlar. Ilk iki denklem:

p211,pri8

(c) (8 Puan) Fonksiyonun grafigini ¢iziniz. Donlim ve biikiim
noktalarini belirtiniz.

x=4+4t=2+72s Coziim:
y=2=2s=s5=1 p211, pr.18
s=1=x=2+42(1)=4 S
x=4=4=4+4t=1t=0 44

t=0=2z=3+4+2(0)=3
s=1=z=—-1+4(1)=3

Buradan anlasiliyor ki bu dogrular kesisen dogrulardir ve
kesim noktasi da‘Ll NLy = (4,2,3) ‘

p211,pr.i8

5. f(x) =% —3x+ 1 fonksiyonunun grafigini ¢iziniz. Tiim maksi-

mum, minimum ve biikiim noktalarini belirtiniz.

(a) (4 Puan) Fonksiyonun arttigi ve azaldigi araliklari bu-
lunuz. Yerel maksimum ve minimum degerleri bulunuz.

Coziim: Once birinci tiireve bakalim.
flx)=3x"-3=3(x*—1)=3(x—1)(x+1).

Kokler +1 ve dolayisiyla kritik noktalar da +1 olur.
Simdi x € (—eo,—1) U (1,0) iken, f'(x) > 0, boylece
grafik artan. Benzer olarak, x € (—1,1) iken f’(x) <0
ve buradan grafik azalan olur. Birinci Tiirev Testi
geregince, grafigin (—1,3) noktasi bir yerel maksimum
ve (1,—1) noktasi da bir yerel minimum olur.




