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Sinav siiresi 80 dakika. Cevap igin ayrilan yer yetmiyorsa, sinav kagidinizdaki bos yerleri kullanabilirsiniz. Cevaplarinizi
ACIKLAMALISINIZ. Yeterince agiklanmamis cevaplar —sonug¢ dogru olsa bile— ya hi¢ puan alamayacak ya da ¢ok az puan alacak.

1. Asagidakileri bulunuz.

(a) (6 Puan) f(x)=

2~ |«
X

ise, tanim kiimesini bulunuz.

Coziim: Tanim kiimesini D ile gosterip ve bir x € D alalim. Bu durumda

2 — |x| > 0 ve x # 0 olmalidir. Yani
x € [-2,2] ve x # 0 olmalidir. Yani

x € [-2,0)U(0,2] olmalidir. Yani D C [-2,0)U(0,2].

Karsit olarak x € [—2,0) U (0,2] ise x € D olur. Dolayisiyla istenen tanim kiimesi ‘ D =[-2,0)U(0,2] ‘ olarak bulunur.

p.72, pr.15
3_z
(b) (8 Puan) lim < 3 Jimitinin degerini bulunuz.
7—-3z+3
Coziim:
3_z 92 \
lim 22 — Jim 2 = fim ——%
=»-3z+3 »-3z+3 —=-3(z+3)3z
_ i 8069
7—-3 MZ
. 3—z 3—(-3) 6 2
=lim —=——=—=|—=
—-3 3z 3(-3) -9 3
p.94, pr.10
Vx2+8-3
(©) (10 Puan) lim Y- 1T°7° _
x——1 x+1
Coziim: We have
Vx2+8-3 VA H8-3 V4843 X2 +8-9
x——1 x+1 e x+1 \/x2+8+3_x~>71 (x+1) (\/m+3)
~ im L1y (x—1) ~ lim x—1 B —1-~1 I
H—lw(mﬁ) -1 V2 4843 /(124843 6 3
p.72, pr.15

L’Hopital
kurali
kabul
edilmeye-
cektir.

L’Hopital
kurali
kabul
edilmeye-
cektir.
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2. (a) (10 Puan) Tiirev tanimi kullanarak, y = x — x> egrisinin (2,—2) noktasindaki tegetinin egimini ve denklemini bulunuz.

fla+h) —f(@)

’ '
a) = lim
fta) h—0 h

Coziim: First the slope for the line at (2,—3) is

g JCEN Q) L [24h) = 2+ - (2)

h—0 h h—0 h
A _A4h— 2 _
g (2+h—4—4h—n)+2 _ lim K(3+h)
h—0 h =0
=lim—(3+h)=-3
h—0
Then the equation for the tangent is y+2 = —3(x—2) = .
p.72, pr.8
2 2 2 & .. dy - 9.9
(b) (8 Puan) y= ((x + l) + l) olduguna gore i tiirevini bulunuz.
X
Coziim: Zincir Kurali yardimryla,
dy D) 2 d 2 2
2 =2((P+1) 1) ((P+1)"+1)
o (F*+1)"+ dx(x+)+
=2 ((x2+ )%+ 1) (2 (x> +1) y (x*+ 1))
=2((@+1)"+1)2(2+1) 2v)
=8 (P +1)((x*+1) +1>

p-83, pr.40

(¢) (10 Puan) f(x) = 5x*/3 —2x°/3 41 olduguna gore [0, 8] araligindaki mutlak maksimum ve minimum degerlerini bulunuz.

Coziim: Birinci tiireve bakarsak,

Fx) = 10 _y3_10 53 10 (1 _xz/z)
X

3 3 3 1/3
10 1 —x2/3x1/3
T3 AB
101 —x
=3 A
buluruz ki bu tiirevin sifir oldugu yer x = 1 ve tanimsiz oldugu yer x = 0 dir. Yani kritik noktalar x = 1 ve x = 0 olur.
x-degeri f(x)-degeri maks/min
x=0 f0)=1 ekstremum yok
x=1 f(1)y=4 mutlak maks.
x=8 | f(8)=20—64+1=-43 mutlak min.

p-83, pr.40
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3. (a) (10 Puan) /(j}z—i—SSinx—Z) dx =?

Coziim:

/(\j} +3sinx—2> dx:/(Sx*1/2+3sinx—z) dx

K—1/2+1

1241
:’ 16\/}—3005x—2x—|—C‘

=8 —3cosx—2x+C

(Page 236, problem 33)

-1

(10 Puan) F(x) :/

—3

(b)

dt ise, F(—1) ve F'(—1) degerlerini bulunuz.

1
V1412

d
Coziim: u = —x olsun. O zaman % = —3x2 olur. Dolayisiyla

1 1 1
- (-1} V1412 1

e dt =

d v d -
F'(x) = dt = — —/ dt
dx J-3 1+ dx J1 1+1£2
g i/“ 1 dr du
a du J1 1412 dx
1 3x2 3x2 3(—1)? 3
14 u? VIF(=3)2  V1+a8 1+(-1)% |v2
elde edilir.
p.83, pr.52
1 4 6 _ .3 2
(¢) (10 Puan) / xxif“L dx belirli integralini bulunuz.
-1
Coziim:
1 4x0 — 3 42 L /4x5 ¥ 2
./lfdx—./l()a‘xﬁxa) g
1
:/ (4 —1+2x7%) dx
-1
4 Tkl 4 2 4 2
= |x*—x+2 =1 =11 ) — (=1 = (=)= (=1)"
-] = ) (= ()= (1))

=1-1-1-1-1+1=|-2]

p.83, pr.52

Acik-
laymiz.
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4.y = —x* 4+ 6x* — 4 veriliyor. Ayrica y = —4x> 4+ 12x = —dx(x +V3)(x — V3) ve y = =124 4 12 = —12(x + 1)(x — 1) kabul
edebilirsiniz.

(a) (2 Puan) Tanum kiimesini yaziniz.

Coziim: Bu bir polinom fonksiyon. Dolayisiyla tanim kiimesi (—oo, o).

p-211, pr.18

(b) (4 Puan) Fonksiyonun arttig: ve azaldigi araliklari bulunuz. Yerel maksimum ve minimum degerleri bulunuz.

Coziim: Birinci tiirev is y = —4x + 12x = —4x(x+v/3)(x—V/3). Yani ii¢ kritik nokta x = 0 ve x = £+/3 olur. Bu da su
dort aralig1 ortaya cikarir: (—eo, —v/3), (—v/3,0), (0,1/3) ve (v/3,00). (—o0, —v/3) ve (0,1/3) araliklarinda grafik artan ve
(—/3,0) ve (V/3,00) araliklarinda grafik azalandir. Ayrica, (—v/3,5) ve (v/3,5) noktalar mutlak maksimum ve (0, —4)
noktasi da bir yerel minimum noktasidir.

+ - + -

'S

>y

p211,pr.18

(c) (4 Puan) Grafigin asag1 konkav ve yukar: konkav oldugu araliklar: bulunuz. Varsa, biikiim noktalarini yaziniz.

Coziim: Simdi ikinci tiireve bakarsak, y” = —12(x+ 1)(x — 1) sifira esittir ancak ve ancak x = +1. Bu da reel say1
eksenini su ii¢ aralia ayirr: (—oo,—1), (—1,41) ve (41,0). Burada (—oo,1) U (1,e0) tizerinde ikinci tiirev negatif ve
(—1,+1) iizerinde, y” is pozitif oldugundan, grafik (—1,41) iizerinde yukariya konkav ve (—eo,—1) U (1,00) iizerinde
asagiya konkavdir. Dahasi (—1,1) ve (1, 1) biikiim noktalaridir.

A
R
<

p211,pr.18

(d) (8 Puan) Fonksiyonun grafigini ¢iziniz. Doniim ve biikiim noktalarini belirtiniz.

Coziim:

Abs. max. A Abs. max.

(—\E, 5) (\E, 5)

(0, —4) Loc. min.

p211,pr.18




