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Sinav siiresi 80 dakika. Cevap igin ayrilan yer yetmiyorsa, sinav kagidinizdaki bos yerleri kullanabilirsiniz. Cevaplarinizi
ACIKLAMALISINIZ. Yeterince agiklanmamis cevaplar —sonug¢ dogru olsa bile— ya hi¢ puan alamayacak ya da ¢ok az puan alacak.

1. Asagidakileri bulunuz

(a) (8 Puan) / behrs1z integralini bulunuz.

Coziim: Degisken degistirme yapariz. u = 7x> + 3 olsun. O zaman du = 14x dx olur. Buradan

/& 14x dx
(7x2+3)3 14 7x2+3

du _5
14 / “1a / du

1 u75+1 n
C=——u"+C
TSl 56” *
1
= C
56(7x%+3) -
p.72, pr.15
(b) (10 Puan) y = x? parabolii, x +y = 2 dogrusu ve x-ekseni
ile siurlt bolgenin alanini bulunuz. ’
Coziim: x-ekseni ve y = x%, 0 < x < 1 arsindaki l
alan arti the area of a tr1angle x+y=2,x=1ve
y = 0 tarafindan olusan ii¢ggenin alan1) tabam 1 ve
yiiksekligi 1. Boylece,
’ 1
TOPLAM ALAN :/ x* dx+~(1)(1)
0 2 N x
- [49] Ll | N
3 ]9 2
1 L 1 |5
32 |6

.94, pr.10
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2. R? deki R? de P(0,0,0), 0(0,2,1) ve R(1,3,0) noktalar: verilsin.

(a)

(b)

(©

(d)

(8 Puan) 0(0,2,1) ve R(1,3,0) noktalari arasindaki uzakligi bulunuz.

Coziim:

d{Q.R} = d{0(0,2,1).R(1,3,0)} = /(1 = 0)2 +[-3— (~2) 2+ (0~ 1)?
=2+ (124 (12 = VTF T =[ V3]

p.72,pr.15

(8 Puan) proj PﬂQ(PAR) izdiigiim vektoriinii bulunuz.

Céziim: Once PO = (0—0)i+(2—0)j+ (1—0)k =|2j+k|ve PR= (1-0)i+ (3—0)j+ (0—0)k =i+ 3j | {zdiisiim

formiilii:

10j 5, PR PO« PR PO
A PQePQ
_ ((0)(1)+(2)(3)+(1)(0)>I;Q
(1)(1)+(3)(3) +(0)(0)
6 - 3
= 2 P0="_(2j+k
1072 =3(2i+k)
6, 3
= —i —k
5175
p-83, pr.52
(8 Puan) P kosesindeki ag1 O ise, cos 6 nedir?
Coziim:
A PO ePR
1PQ|| - ||PRI|
y 6
V(02 +(22+ (1)2/(1)2 +(3)2+(0)
6 | 6
V5V10 | 5V2
p.83, pr.d0
(10 Puan) A(PQR) iiggeninin alanini bulunuz.
Coziim:
i j Kk
POXPR=|0 2 1
1 3 0
= 3i+j—2k
1 — —
= ALAN = - ||PQ x PR|
1
= 5l =3i+j—2k]|
1 V14
— . /(_3)2 24 (o2 V7
V3 (2 (22 =
p-687, pr.17(a)
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3. (a) (10 Puan) Kutupsal koordinatlari P(—1,37) olan noktamin kartezyen koordinatlarim bulunuz.

(b)

(¢) (10 Puan) " —

noktalarini ve asimptoitlarini yazimz.

O(1, —1) noktasmin kutupsal koordinatlarini bulunuz.

Kartezyen koordinatlari

Coziim: P(—1,37) noktasinda r = —1 ve 6 = 37 oldugundan,

kartezyen koordinatlar P(—1,0) olur.
Simdi Q(1,—1) noktasinda x = 1 ve y = —1 oldugundan

1

olur. Dolayisiyla tiim kutupsal koordinatlar n = 0,+1,£2,43,---

7
0(£V2, Tﬂ +2nm) | olur.

(Page 236, problem 33)

x=rcos0 = (—1)(cos(3m)) = (—1)(—1)
y=rsin@ = (—1)(sin(37)) = (—1)(0) =

r= \/m: (1)?+(=1)? :\/E’

1 7
tanG:X:—:—léez—zveyaG:—n
X 4

olmak iizere

veya

(directrix) bulunuz.

(10 Puan) x = 4y+y? paraboliiniin tepe noktasini, odak noktasini ve dogrultmanin

Coziim: Kareye tamamlarsak, x = 4y + y2 = x+4 = y2 +dy 4+ 4 =
x=(y+2)>+4 | buluruz. Bu denklem x = a(y — b)? + ¢ bicimindedir. Bu

1
formdaki bir paraboliin tepe noktasinin V(¢,b), odak noktasinin F(c + 4—7b)
a

1
ve dogrultman denklemi de x = ¢ — 1 Bizim durumumuza donersek, a = 1,
a

b = —2 ve ¢ = 4 tiir. Tepe noktasi koordinatlar1 | V(—4,—2) | dir. Bu tepe

1 1
noktasindan saga ve sola Pl birim sayarsak odak ve dogrultmani buluruz.
a

1 15
Dolayistyla odak noktast F (—4 + 1 —2) =F (— R —2) ve dogrultmanin
4 1 17
denklemi de x = —4 — I =|x= -7 olarak bulunur.
p.94, pr.10
(x+1? (-2)°

9

= 1 hiperboliiniin merkezini, tepe noktalarini, odak

Coziim: Ilk olarak
(x—x0)>  (—y0)* _ !
a? »
hiperboliiniin ¢ = \/a? + b? olmak iizere odaklart Fy(xo — c,yo) ve Fa(xo +
¢,y0), merkezi C(xo,yo0), tepe noktalari (xo +a,yp), ve asimptotlar: da y =
b
+=(x—x0) +yo dir. Simdixg=—1,y0=2,a=2,b=3iginc = Va*+b>=
a
V22432 = v/13. Odaklar Fi(—1—+/13,2) ve F>(—1++/13,2), merkezi

3
C(—1,2), tepe noktalar1 (—1+2,2), ve asimptotlar1 da y = j:E (x4+1)+2 dur.

p.83, pr.52

T T T T
S ] -1 1 2 3

Acik-
layimniz.
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4. f(x) = (x> =3)(x> + 1) = x* — 2x> — 3 fonksiyonunun grafigini asagidaki adimlarla ciziniz.

(a) (2 Puan) Tanum kiimesini yaziniz.

Coziim: Tanim kiimesi (—oo,0) dur.

p-211, pr.18

(b) (4 Puan) Fonksiyonun arttig: ve azaldigi araliklar: bulunuz. Yerel maksimum ve minimum degerleri bulunuz.

Coziim: Ik olarak y = 4x® —4x = 4x(x*> — 1) = 4x(x — 1) (x+ 1) = 0 oldugundan kritik noktalar x = 0, x = 1, x = —1 dir.
Birinci tiirev (eo, —1) ve (0,1) araliklarinda negatif dolayisiyla grafik bu araliklarda azalandir. benzer olarak, birinci tiirev
(—1,0) ve (1,e0) araliklarinda pozitif olup grafik bu araliklarda artandir. ikinci tiirev testinden de goriilebilir ki grafigin
(—=1,—4) ve (1,—4) noktalar1 bir yerel minimum olup (0, —3) noktasi da bir yerel maksimum olur.

p.211, pr.18

(c) (4 Puan) Grafigin asag1 konkav ve yukar: konkav oldugu araliklar: bulunuz. Varsa, biikiim noktalarini yazimz.

! 1 .

Coziim: Ikinci tirev y’ = 12x* —4 = 4(3x> — 1) = 4(v/3 — 1)(v/3+ 1) = 0 oldugundan kokler :i:% olur. Ikinci tiirev
1 1

(=00, —ﬁ) ve (ﬁ,oo) araliklarinda pozitif oldugundan, grafik bu araliklarda yukariya konkavdir. Yine ikinci tiirev,

1 1 1
(_ﬁ’ ﬁ) araliginda negatif oldugundan, grafik bu aralikta asagiya konkavdir. Ayrica, ikinci tiirev =—= noktalarinda

V3

isaret degistirdigi i¢in, grafigin bu noktalarda biikiim noktas1 vardir.

p211,pr.18

(d) (8 Puan) Fonksiyonun grafigini ¢iziniz. Dontim ve biikiim noktalarini belirtiniz.

y
31




