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e Hesap makinesi ve cep telefonunuzu kiirsiiye birakiniz.

e Bir sorudan tam puan alabilmek icin, islemlerinizi aciklamak

zorundasiniz. Bir cevapta “gidis yolu” belirtilmemisse, sonucunuz Soru Puan | Sonug
dogru bile olsa, ya ¢ok az puan verilecek ya da hi¢c puan
verilmeyecek. Limit, tiirev ve integral alirken nasil yaptigimzi 1 26
belirtiniz.
o icine almiz. 2 27
e Kapak sayfasini MAVI tiikenmez kalem ile doldurunuz. 3 25
e Sinav siiresi 75 dakikadir.
Yandaki tabloya higbir sey yazmayiniz. 4 2
Toplam | 100

1. (@ X+ 2xy — 3y2 = 0 egrisine Py(1, 1) noktasinda normal olan dogru, egriyi baska hangi noktada keser? Bulunuz.

Coziim: Tirev alarak baglayalim.

K42y —3y? =0=2x+2xy +2y—6yy =0=y (2x—6y) = —2x—2y =y = 3xytyx
oldugundan Py(1,1) noktasindaki tegetin egimi
/ Xty
y = —% =1
’(l,l) 3y—x (w1
olur. Buradan ayni noktadaki normalin denklemi de y — 1 = —1(x — 1) = y = —x + 2 olur. Bu normalin egriyi kestigi diger

noktay1 bulmak i¢in, normal denklemini egri denkleminde koyariz.

P42y —3y? =0=> K2+ 2x0(—x+2) = 3(—x+2)>=0= -4’ +16x—12=0= —4(x—1)(x—3) =0

(3,—1) olur. Aslinda iki nokta var, digeri de verilen (1, 1) dir.

p.695, pr.37

Kokler 1 ve 3 olur. x = 3 oldugunda, y = —x+2 = y = —3+2 = —1 olur ve normal olan dogrunun egriyi diger kestigi nokta

t 3
(b) y=(1+tan(53)) " ise dy/d tiirevini bulunuz.

Coziim:
3 2
% 7 <1+tan (1 )> :3(1+tan (%)) %<1+tan4(L)>
:3(1+tan é )2 0+ 4tan’ t/12)d tan( t/12))
:3(l+tan4(é)>24tan3(1/12)secz(t/12)(1/l2)

= (1+tan4(é))2tan3(t/lZ)secz(t/12)
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p.452, pr.24
_ 5.3 2 . e e ..
2. (a) y = —2x +6.x. ) 3 egrisinin grafigini ¢iziniz. Doniim ve biikiim ,L
noktalarini belirtiniz. 3 >
5 {—f(x) = —2x7+6x" -3

Coziim: Tamm kiimesi (—oo,0). Ote yandan
y(—x) = =2(—x)% +6(—x)> — 3 = 2> + 6x> —. Bu ifade ne y(x) ne
de —y(x) her x i¢in esit olamaz. Yani grafik ne y-eksenine gore ne
de orijine gore simetriktir. Grafigin simetrisi yoktur.
Birinci tiirev y' = —6x” 4 12x = 6x(—x + 2). Kritik noktalar x = 0
ve x = 2 ir. Bu da bizi (—,0), (0,2) ve (2,0) araliklarina getirir.
Simdi (—e0,0) ve (2,e0) boyunca grafik azalan ve (0,2) boyunca
artan. Ayrica, (0,—3) noktasi bir yerel minimum ve (2,5) noktasi
da bir yerel maksimumdur.
— + —
. . y

0 2

/

Ikinci tiirev y” = —12x 4 12 olup sifir oldugu yer x = 1 oldugu |,
noktadir. Buradan iki tane alt-aralik buluruz: (—eo,1) ve (1,c0).
Simdi (—oo,1), iizerinde pozitif ve (1,o0) iizerinde, y” negatif
oldugundan, grafik (—eo,1) iizerinde yukariya konkav ve (1,o0)
iizerinde de asagiya konkav olur. Dahasi (1, 1) noktasi da bir biikiim
noktasi olur.

+ + - -

/!

p.94, pr.10

X X —

I O 1 Cox
(b) f (%) —;1_1%16 e formiiliinii kullanarak g(x) = 7 in tiirevini bulunuz.

Coziim: Burada f(z) = g(z) = < L ve flx)=gx) = x—il boylece

79X 7—X 73X 7—X 79X 7—X 73X 7—X
~ im —z+x - —(z—xT \ -1 | 1
=x(=x)(x=1)(z—1) =xl—xz-1x-1) (@-1kx-1) (x—1)2

p.112, pr.26

3. @)

XK +2x—3
-1 <-1
o
fx)= c x=-1
beos(mx), x> -—1

fonksiyonu ¢ ve b nin hangi deger(ler)i i¢in her noktada siireklidir.

Coziim: Limitleri hesaplarsak,

2
. . x“+2x—3 (e—17(x+3)
1 = X TeXx—S (—1)(x+3)
x~>1£nl / (X) x x—1 x——1 x—1

lim f(x)= lim (bcos(mx))=bcos(—x) = —b.
x——11 x——11

= lim (x+3)=2ve

lim
——1 x——1

Siireklilik i¢in sagdan ve soldan limitler esit olmali. Yani

2= b ve lim f(x) = f(-1)=[c=2]

p.83, pr40
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(b) Yiiksekligi 30 m., yaricapt 6 m. ve kaliligi 0.5 m. olan

silindir seklindeki bir malzemenin hacmini tahmin edin. OSm 6m

Coziim: Yarigap: r, yiiksekligi 4 olan silindirin hacmi V = mr2h | \ :
dir. Eger h sabit tutulursa, ‘@

av
— =2nrh.
dr !

Boylece dV = 2rmrh dr olur. Simdi h = 30 m. ve dr = 0.5 m.
oldugunda, bu silindirik kabuk i¢in kullanilan malzemenin hacmi
yaklasik olarak

dV = 21rh dr = 27(6)(30)(0.5) = 18027 ~ 565.5 m’

olarak bulunur.

p.94, pr.10

30m

\_//

1-— 2,
4. (a) Mevcutsa ig% %(x) limitini bulunuz (L’Hoépital kural kabul edilmeyecektir).

(b)

sin(2x) ’
= lim
X t—0

= 1. Boylece

sin(t)
t

Coziim: ¢ = 2x dersek ve x — 0 iken r — 0 oldugundan lirr(l)
X—>

lim 1 —cos(2x) — lim sin®(2x) 4 cos?(2x) — (cos?(2x) — sin’(2x))
x—0 3x x—0 3x

. 2sin?(2x) 8 . sin(2x) . sin(2x) .
=lim — = = lim ————= lim ———= ) (1
ti 2 = (S 2 ) (1 5 ) (1o

p.652, pr.3

lim /7 = 4 oldugunu £ = 1 igin dorulayan bir & > 0 bulunuz.
X—

Coziim: Egitsizlikleri yeniden yazarsak,
‘\/x—7—4) <l=—1<Va—T-4<1=3<VA-T7<5=39<x-7<25=16<x<32

bulunur ve
x—=23|<8=-0<x-23<8=—-0+23<x<d+23.

olur. Bu durumda

5423 =16=>8=7,0064+23=32=8=09; 0r’5:min{7,9}:7.‘

.94, pr.33




